
         

 

Varianta 054 
Subiectul I 

a) Evident tringhiul este dreptunghic şi aria este 6
2

43 =⋅
. 

b) 211 22 =+=DC  

c) Cum 

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
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2
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4
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d) Am ⇒== 0
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125

L, M, N coliniare. 

e) Evident latura este 7 si aria 49. 

f) ( )4
3 i+ ( ) ( ) ⇔+=+⇔+=+−⇔+= biaibiaibia
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3223213  

838124 −=⇔+=+−⇔ abiai  si 38=b . 
 
Subiectul II 

1.  

a)   00
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b)   0
64
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444 >=⇔=⇔−= − xxx convine ; 

c)   Probabilitatea cerută este 
13

3
 ; 

d) ( ) ( )( )[ ]222336 11112 ++−=−=+− xxxxxx , deci catul este 134 +−− xxx , iar restul 
este 0 ; 

e)
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4
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2. 
a)    ( ) xxxf cossin2=′ R∈∀ x)(  

b)   ( ) ( ) ( )∫ =−=′
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2 1sin01 ffdxxf  

c)   Deoarece 
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Subiectul III 

 a)   ( ) zbiabiaz =+=−= . 

 b)   Fie dicwbiaz +=+= , . Am ( ) ( ) =+++=+ idbcawz  

 ( ) ( ) wzdicbiaidbca +=−+−=+−+=
 ( ) ( ) ( ) ( ) wzibcadbdacibcadbdacwz ⋅=+−−=++−=⋅  

c) Fie biaz += , R∈ba, . Am R∈=⇔=⇔−=+⇔= azbbiabiazz 0  

d) ( ) ( ) iiifif 7134341 +=−++=+  

e) ( ) ( ) zzzzzf 3434 −=−=  

f) ( )( ) ( )( ) ( ) ( ) ( ) ( ) =−−−=−== zzzzzfzfzffzff 34334434�  
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g) Pentru 1=n  se verifică, iar pentru 2=n  vezi f). Presupun 
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  şi conform principiului 

inducŃiei matematice, propoziŃia e demonstrată pentru orice .2, ≥∈ nn N  
 

Subiectul IV 
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b)   ( ) ( ) 0  ;
1
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e
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c)   Folosim a) şi b) şi vedem că ( ) ( )exxf ,0)(0 ∈∀>′  si ( ) ( )+∞∈∀<′ e,)( 0xf , adica f  e 

strict crescătoare pe ( ]e,0  si strict descrescătoare pe [ )+∞,e  

d)   f  este continuă pe ( )∞,0  şi aici nu am asimptotă verticală şi cum 
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e)   ( ) ( )
2

1
1lnln

2

1
ln

2

1ln

1

222

1

=−=
′

= ∫∫
ee

edxxdx
x

x
. 

f)   ( ) 00
ln

lim
ln

limlim 3
33

==






=






=
∞→∞→∞→ x

x

x

x
xf

xxx
. 

 

            

 



         

 

g)   Din c) şi b) am văzut că ( ) ( ) ( )∞∈∀≤ ,0 )( xefxf cu egalitate pentru ex = , adică 

( ) ( )∞∈∀≤ 0,)( 
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